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Soluții 
 

Runda II 
Problema 1.  
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∗∈ℕ  astfel încât 12k

n
+ > . Să se calculeze suma 

1
0

2

2

ik

i

i

n
S +

=

 +=  
 

∑ , unde [ ]a  este partea 

întreagă a numărului real a . 
Soluție: 
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Problema 2. 

 Fie ( ), , 0, 1a b c∈  sau ( ), , 1,a b c∈ + ∞ . Să se determine minimul expresiei 

( ) 3, , log log log
a b c

E a b c b c a= + +  și tripletele de numere ( ), ,a b c  pentru care se obține valoarea 

minimă a expresiei. 
Soluție: 

( ) 3 3 3
1 1 1 1 1

, , log log log log log log
2 2 3 3 3a b b c c c

E a b c b c c a a a= + + + + + . Evident, 

log , log , log 0
a b c

b c a >  și log log log 1
a b c

b c a⋅ ⋅ = . 

Folosind inegalitatea mediilor, obținem ( ) 36
log log

, , 6 log 3 4
4 27

b c

a

c a
E a b c b≥ ⋅ ⋅ ⋅ = ⋅ . 

min ( ) 3, , 3 4E a b c = ⋅  și se atinge pentru 
3log log

log
2 3

b c

a

c a
b k= = = . Din 

log log log 1
a b c

b c a⋅ ⋅ = , obținem 2 3

3

1
4 27 1

3 2
k k k k⋅ ⋅ = ⇒ =

⋅
 și vom avea tripletele 

3

1 2 3
3 2 9, ,a a a

⋅
 
 
 
 

. 

Problema 3. 

 Câte soluții ( )2X M∈ ℂ  are ecuația 2017 0 1
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? 

Soluție: 

Fie ( )2X M∈ ℂ  o soluție a ecuației 2017 0 1
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 obținem 2
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. În concluzie, ecuația nu are soluții. 


