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Solutii

Runda II

Problema 1.

+
Fie n, k ON" astfel incat 2" > 5. Sa se calculeze suma S = 2{712_2} , unde [a] este partea
i=0

intreaga a numarului real a.
Solutie:

+ i k
Scriem suma S = Z{nzmz } = Z{% +%} . Din identitatea lui Hermite avem ca
i=0

{x +%} = [Zx] —[x] . Folosind aceasta in suma S, pentru x = obtinem

s Ha ]

Problema 2.

A+l

Fie a, b, CD(O, 1) sau a, b, cl (1, +00) . Sa se determine minimul expresiei

E (a, b, c) =log, b+ \/logb c+ i/logc a si tripletele de numere (a, b, c) pentru care se obtine valoarea
minima a expresiei.
Solutie:

E(a, b, c) =log b +%‘/logb c +%\/logb c +%i/logc a +%2/10gc a +%‘3/10gc a . Evident,

log b, log, c, log_a>0 si log, blog, clog, a=1.

Folosind inegalitatea mediilor, obtinem E (a, b, c) =6 Q/loga b d% do%a = ﬁ R/Z .

1 31
minE(a, b, C) =334 si se atinge pentru log b = \/ Ong e \/ O3g" 7= k . Din

1

log, bog, cog,a =1, obtinem k [@k* 27k’ =1= k=

T}
a, a‘/ggﬁ, a’ |.

Problema 3.

sl vom avea tripletele

V3

5

0 1
Cate solutii X OM, (C) are ecuatia X*" =(0 Oj?

Solutie:
0 1 0 1)/(0 1 0 0
Fie X OM, (C) o solutie a ecuatiei X" = . Atunci X" = = :
0 0 0 0){0 O 0 0
: 4034 0 O : 2 = . 4034 4033
Din X = 00 obtinem X° =0, (pentruca detX =0 si X =(T X) X =TrX =0 si,

conform relatiei Hamilton-Cayley, avem X’ =0,).

0 1) .
Dar X>=0,= X*" =0, # (0 OJ. In concluzie, ecuatia nu are solutii.



